Escola Secundaria Dr. Angelo Augusto da Silva (2004/2005)
6.° TESTE DE MATEMATICA - 12.° 5

Durac@o: 90 minutos Classificagao: | | ,
3.° Periodo -01/06/05 I:I
Nome: N.% O professor:

Grupo |

* As seis questdes deste grupo séo de escolha multipla.
* Para cada uma delas, séo indicadas quatro alternativas, das quais s6 uma esta correcta.

* Escreva na sua folha de respostas apenas a letra correspondente a alternativa que seleccionar para cada
questao.

* Se apresentar mais do que uma resposta, a questdo sera anulada, o mesmo acontecendo se a letra transcrita
for ilegivel.

* Nao apresente calculos, nem justificagoes.

1. Seja S o conjunto de resultados associado a uma experiéncia aleatéria. Sejam A e B dois acontecimentos
(A< S e Bc S). Sabe-se que:
P(A) =04; P(B)=0/7 P(AuUB) =05
Qual é o valor de P(A N B)?

(A) 0,1 (B) 0,2 (C) 0,3 (D) 0,4

Y
2. Seja fuma fungéo de dominio R, com derivada finita em todos os pontos do seu "

dominio. Na figura junta encontra-se parte do gréfico de f e a recta ¢, tangente ao /\
y/ {

grafico de f no ponto de abcissa 2.

/@), ——

Qual pode ser o valor de wh_g; HOR 7
(A) 0 (B) 1 (C) +x (D) —o

3. Afuncdo g esta definida, em R, por g(x) = cos(kz), k # 0.
Esta fungédo é periddica e o seu periodo € igual a % . Qual é o valor de k?

(A) 1 (B) 2 (C) 3 (D) 4
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Na figura estédo representadas, no plano complexo, as imagens geométricas de
cinco nUmeros complexos: W, 2, 2, 25 € 2.

Qual é o numero complexo que pode seriguala 27— w?

(A) = (B) 2 €) % (D) =z

Qual das seguintes regides do plano complexo (indicadas a sombreado) contém as raizes quadradas do

namero 8 — 647

(A) R (B) ‘

(C) (D)

Na figura esta representado, no plano complexo, um semicirculo de centro na

origem do referencial e raio igual a 1.
Qual das condigbes seguintes define a regido sombreada, incluindo a fronteira?

(A) 1211 A |z-1<|z—1
(B) 1211 A |z+1=]z—1
(C) Re(z)<1 A |z=1<|z—1

(D) Im(2)21 A |z+12]z—{
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Grupo |l

Nas questdes deste grupo apresente o seu raciocinio de forma clara, indicando todos os calculos que tiver de
efectuar e todas as justificagbées necessarias.

Atengéo: quando, para um resultado, ndo é pedida a aproximacao, pretende-se sempre o valor exacto.

A P B
1. Nafigura esta representado a sombreado o trapézio [A PCD. T
Tem-se que:
» [ABCD] é um rectangulo de comprimento 2 e altura 1; 1
» x designa a amplitude, em radianos, do angulo BPC, x € ]%,%[
D 2 C
1.1.  Mostre que a area do trapézio [A PCD)] é dada, em fungéo de z, por f(z) =2 — ﬁ

1.2. Sem usar a calculadora, calcule lim f(z) e interprete geometricamente o valor obtido.
%
2

1.3. O gréafico de f contém um Unico ponto cuja ordenada ¢ igual ao quadrado da abcissa.

Recorrendo a sua calculadora, determine um valor arredondado as centésimas para a abcissa desse
ponto. Explique como procedeu (na sua explicagdo, deve incluir o grafico, ou graficos, que
considerou para resolver esta questao).

2. EmC, conjunto dos nimeros complexos, sejam 2, = -2 —2i e 2z, = 802’5%1.

Sem usar a calculadora, resolva as seguintes alineas.

2.1. Escreva 2, naforma trigonométrica e z, na forma algébrica.

2.2. Determine 24131 na forma algébrica.

2.3. Mostre que 2, éuma raiz quarta de —64.

2.4. Resolva, em C, a equagéo 2* - z, = 0, apresentando as solugdes na forma trigonométrica.

2.5. Sabe-se que o simétrico de 2z, € uma raiz de indice 8 de um nimero complexo z.

Determine, na forma trigonométrica, outra raiz de 2 cuja imagem geométrica esta situada no quarto
quadrante.

3. No plano complexo, considere um nimero complexo w cuja imagem geométrica € um ponto A situado no
primeiro quadrante e pertencente a recta definida pela condi¢ao Im(z) = 3.
Considere ainda o ponto B, imagem geométrica de w (conjugado de w).

Sendo O a origem do referencial e sabendo que o perimetro do triangulo [A OB] é 16, determine w, na
forma algébrica.

FIM
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Formulario

Areas de figuras planas

Losango: Diagonal maior x Diagonal menor

Base maior + Base menor

Trapézio: x Altura

Poligono regular: Semiperimetro x Apotema

2
Sector circular: aTr (a — amplitude, em radianos, do

dangulo ao centro; T — raio)

Volumes
Piramide: % x Area da base x Altura

Cone: % x Area da base x Altura

Esfera: 4 nr’

3 (7‘ - raio)

Trigonometria

sen(a + b) =sena- cos b+ sen b - cos a

cos(a+ b) =cosa-cosb—sena-senb
_ tga+tgh

tgla +b) = 1-tga - tgb

Complexos

(p cis H)n = p"cis(n6)

2lp cis 0 = 1fp cis 6+,2Lkn ,ke{0,....,n—1}

Regras de derivagao

u+v)'=u+v

u-v)=u v+ u-v

, +
log, u) = m (a e R"\{1})

Limites notaveis
lim €82 = |
rz—0

T
lim GT_l =1
z—0

T+ L
COTACOES
Grupo | Cada resposta certa: + 10 Cada resposta errada: — 2
(60 pontos)

Cada questao nao respondida ou anulada: O

Nota: um total negativo neste grupo vale O (zero) pontos.

Grupo I
(140 pontos)

O professor: RobertOliveira
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