www.esffranco.edu.pt 2010/2011

http://roliveira.pt.to

Ff' Itens para os testes de 10.° ano
o/ [* shipgcisco Geometria — Matematica A

Na figura esta representado o trapézio is6sceles

[ABCD] em que se tem:
1B - BC - b - AD.
Seja a a area do trapézio [ABCD] e b a

area do triangulo [ABD)]. 1 D

b
1.2. Seja M o ponto médio de [AD]. Sabendo que a amplitude do angulo BAD & 60°,

1.1. Mostre que a =

ofeo

justifique que o triangulo [A BM] é equilatero e o triangulo [ABD] é rectangulo em B

1.3. Suponha agora que AD = 10 . Calcule, sem usar a calculadora, o valor de a

4 cm
Na figura ao lado, a circunferéncia e o rectangulo tém o
mesmo centro. Sabe-se que:
« um dos lados do rectangulo é iguala 4Cm ;
* @ designa o outro lado; a

« sendo 7 o0 raio da circunferéncia, ele é igual a um
quarto do comprimento da diagonal do rectangulo.

2.1. Escreva uma expresséo para a em fungédo de 7 .

2
2.2. Mostre que a area da zona a sombreado é dada por 16vr2—1 — mr

2.3. Calcule a area da zona a sombreado se o rectangulo for um quadrado.

2.4. Suponha agora que o perimetro da circunferéncia é igual a 20 Cm .

2.4.1. Calcule a area da zona a sombreado (em centimetros quadrados e arredondados
as centésimas).

2.4.2. Mostre que a = %\/100—11
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Em Janeiro deste ano foi inaugurado, no Dubai, o agora
edificio mais alto do mundo construido pelo Homem, o Burj
Khalifa (destronando do primeiro lugar a CN Tower, no
Canadd).

Admita que os dois edificios se encontram na mesma
cidade a uma distancia de 500 metros.

5533m
|
l' Como se pode observar pela figura, foi encontado um
- o o ponto P a 299,71 metros do Burj Khalifa e cuja
Burj [}: -I“-Jf:--"" PaH T='*1t_'.’-|:"“'"’° inclinag&o vista a partir desse ponto em relagdo aos topos
29971 1t dos edificios é a mesma.
500 m

Determine, em metros, a altura do Burj Khalifa (arredondado as unidades) sabendo que a altura
da CN Tower é igual a 553,3 metros. Em calculos intermédios, considere duas casas decimais.

No referencial 0.n. Oy ao lado, estdo uma circunferéncia
e um triangulo [ABCY, rectangulo em C'. B
Os pontos A e B pertencem & circunferéncia e tém
coordenadas, respectivamente, (=5, 0) e (0,3).

4.1. Determine o raio 7 da circunferéncia.

4.2. Sejam (a, b) as coordenadas do ponto C'.
Sabendoque a = b:

4.2.1. Escreva uma equagao da circunferéncia.

4.2.2. Indique, em R, uma condigéo para a area a
sombreado.
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Na figura esta representado, em referencial o.n. OJSyZ ,

um cubo [OPQRSTUV] de aresta 5

O vértice O do cubo coincide com a origem do
referencial.

Ovértice P, R e S do cubo pertencem aos semieixos
positivos Oz Oy e Oz, respectivamente.

Oponto N tem coordenadas (2, 5, 5)

O triangulo escaleno [MN Q] é a seccdo produzida no
cubo por um plano.

O triangulo [MNU] é isosceles.

5.1. Usando os pontos 7', M, N e R, indique,
se possivel:

5.1.1. Uma recta estritamente paralela ao plano TUQ.

5.1.2. Uma recta ndo complanar com a recta 1P .

. M

(;}'_n.......

i

5.1.3. Um plano secante e ndo perpendicular ao plano ORQ.

5.2.  Suponha que OTW = \/@

V

5.2.1. Considere o trajecto mais curto de B a M que passa pela aresta [UQ)].

Determine o comprimento desse trajecto.

5.2.2. Calcule um valor aproximado as centésimas para o perimetro do triangulo

[MNQ).

5.3. Seja k aordenada do ponto M . Sabendo que a raz&o entre os volumes do cubo e da

piramide [MNQU ] ¢ igual a 15, determine k .

(Teste intermédio do 11.° ano de Janeiro de 2008 — adaptagao)
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Z“
prisma hexagonal regular [ABCDEFOPQRST] de E D
aresta 3. Sabe-se que: YK : )C
A i 1B
A base inferior do prisma esta contida no plano zQOy ; :
¢ A base superior do prisma esta contida no plano de
equagdo z = 8;
+ Oeixo Oy contém a aresta [OP];
+ Oeixo Oz contém a aresta [OA].
6.1. Justifigue que as coordenadas do ponto Q sédo 7k RIS 33 40
3\/5 9 >
(_ T ) 5 ) 0) (0] P Y
6.2. Determine as coordenadas do ponto de intersecgdo B
darecta BC' com o plano 20z
6.3. Otriangulo [TPQ)] é recto no ponto P ? Justifique a resposta.
6.4. Escreva uma equacéo do plano mediador do segmento [BR]
6.5.  Escreva uma condicdo para aface [A BPO]
6.6. Escreva uma condigédo para a esfera assente na base inferior do prisma e tangente as
faces laterais.
6.7. Indigue as coordenadas de um vector colinear a BB , com norma igual a 2+/273 e
com coordenadas néo positivas.
6.8. Determine k , caso exista, de modo que o vector ﬁ(\/gk, 0, K- 1) seja colinear com
RB
6.9. Determine as coordenadas de um ponto ¥ sabendoque RB + AY = m
6.10. Considere uma piramide cuja base coincide com a base inferior do prisma da figura.
Admita que X é o vértice superior da piramide. Determine as coordenadas de X
sabendo que o volume da pirdmide é igual a 12-/3
Itens para os testes de 10.° ano Geometria — Matematica A 4
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7. Na figura esta representada, num referencial o.n. 9. Na figura ao lado esta representado um
Oa:yz, uma piramide quadrangular regular referencial o.n. mOy.Sabe-se que: v+
[ABCDV] cuja base esta contida no plano zOy 4 r

Sabe-se que: e A equacéo da circunferéncia é

2 (y-2° =5

« O ponto A pertence & circunferéncia, tem C
abcissa —1 e ordenada superior a 2

« oponto D pertence ao eixo Oy
« oponto A tem coordenadas (3,2, 0)

+ oponto C' tem coordenadas (1, 6,0) 1
. oponto V pertence ao plano de equagdo z = 6 « A recta 7 ) é paralela a bissectriz dos
guadrantes impares e passa no ponto C, o >
. A centro da circunferéncia / | z
7.1.  Determine o volume da piramide.
7.2.  Determine as coordenadas do ponto V' 9.1. Escreva reduzida da equacgéo da recta r
7.3. Considere o ponto P de cota igual a —5 . Escreva a equacgio da superficie esférica de 9.2. Indigue as coordenadas dos pontos de intersec¢do da circunferéncia com o eixo das
centroem P e que contém os vértices da base da piramide. abcissas.
(Teste intermédio do 11.° ano de Janeiro de 2010 — adaptagao) 9.3. Indique as coordenadas do ponto A', simétrico do ponto A em relagdo ao eixo das
abcissas.
x i o1 13
9.4.  Mostre que a equagéo da mediatriz do segmento [A C’] e y=97 + 4
9.5. Indique as coordenadas do ponto de intersec¢do entre a recta r e a mediatriz do
8.  No referencial zOy abaixo, represente, a lapis, o conjunto de pontos definidos pela seguinte segmento [A C]
condigao:
9.6. Escreva a equagéo vectorial de uma recta que passa no ponto B(5, 3) e é paralela a
2 2 2 2 iatri
-1 +(y+1 21a@-1 +(y+2° <dny<a-1 mediatriz do segmento [A C']
y‘ 9.7. Defina uma condigéo, em R, para a zona a sombreado.
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