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10º  Ano                       Ficha de Estudo                     Abr.  96
Função Afim



Toda a função f , real de variável real definida por       x   (   y = ax + b



em que  a  e  b  são constantes reais , diz-se uma função afim.
O gráfico da função afim é uma recta. O coeficiente  a  chama-se coeficiente angular ou declive.
Vamos estudar esta função para a ( 0  e  b ( 0. 

Domínio e Contradomínio


Todo o número real  x  tem um correspondente  y = f(x)  em  (.  Então  Df = ( .


Por observação do gráfico concluí-se que  Df = ( .

Zeros

f(x) = 0  (  ax + b = 0  (  x = -   EQ \F(b;a)  .  A função função tem um zero igual a    -   EQ \F(b;a) .

Sinal 


Têm de ser considerados dois casos 

	Se   a > 0 

f(x) > 0 (  ax + b > 0 (   x > -  EQ \F(b;a)    .

A função afim é positiva para  x ( (  -  EQ \F(b;a)  ,  + ( (
e negativa para  x ( ( - (  , -  EQ \F(b;a)  (.
	Se   a < 0 

f(x) > 0 (  ax + b > 0 (   x < -  EQ \F(b;a)      .

A função afim é positiva para  x ( ( - (  , -  EQ \F(b;a)  (
e negativa para  x ( (  -  EQ \F(b;a)  ,  + ( (


Injectividade

f(x1) = f(x2)  (  a x1+ b  = a x2+ b  (  ax1 = ax2  (  x1 =  x2 . Logo a função é injectiva.

Monotonias

A função afim é sempre monótona.

	Se a < 0   (declive negativo)

 a função afim é decrescente.
	Se a = 0   (declive nulo)

 a função afim é constante.
	Se a > 0   (declive positivo)

 a função afim é crescente.


Extremos

Não há máximos nem mínimos relativos ou absolutos.

Taxa de variação média


Calcula-se a taxa de variação média no intervalo  ( x1 , x2 (, sendo x1  e  x2   elementos do domínio de função  e  x1 <  x2 .

t.v.m. ( x1 , x2 (  =     EQ \F(f(x2) - f(x1); x2  -  x1 )    =    EQ \F(ax2 + b - ax1 - b ; x2  -  x1 )    =       EQ \F(a ( x2  - x1 ) ; x2  -  x1 )    =    a   .

Assim concluí-se que a t.v.m. da função afim em qualquer intervalo é igual ao valor do declive  a  .

Esboço do gráfico

 
Para desenhar a função afim basta conhecer dois pontos, pois o gráfico é uma linha recta. 

Para x = 0 , vem  f(0) = b  e  o ponto de intersecção com o eixo dos  yy  é  ( 0 , b ).

Para x =  -   EQ \F(b;a)  ,  vem  f( -  EQ \F(b;a)  ) = 0  e  o ponto de intersecção com o eixo dos  xx  é  ( -  EQ \F(b;a) ,  0 ).

	

	


Vamos estudar a função  f(x) = ax + b  quando 

	 a = 0  , vem f(x) = b  ,

que se chama  função constante.
Domínio e Contradomínio


Df = (

;          Df =  { b }.

Zeros

f(x) = 0  (   b = 0 ,  é uma equação impossível . A função f  não tem zeros.

Sinal 


Se  b < 0   ,  f é  negativa em  ( .

            Se  b > 0  ,  f  é  positiva  em  (. 

Injectividade

f(x1) = f(x2)     (     b  =  b . 

           Logo a função não é injectiva.

Monotonias

A função f  é constante. 

Extremos

Não há máximos nem mínimos  absolutos. 

Taxa de variação média


Em qualquer intervalo a t.v.m. é igual ao valor do declive. Neste caso  a = 0  ( ver página anterior ).

Esboço do gráfico

 
O gráfico desta função é uma linha recta horizontal  y = b  .


	b = 0   e   a ( 0 ,vem f(x) = ax ,  

que se chama  função linear

Domínio e Contradomínio


Df = (

;          Df =  ( .

Zeros

f(x) = 0  (  ax = 0  (  x = 0 . 

 A função função tem um zero igual a  0 (zero).

Sinal 


Têm de ser considerados dois casos

      Se   a > 0  ,   f(x) > 0 (  ax  > 0 (   x > 0 .

       Se   a < 0  ,  f(x) > 0 (  ax  < 0 (   x < 0 .

Injectividade

f(x1) = f(x2)  (  a x1 = a x2  (  x1 = x2  .

Logo a função é injectiva.

Monotonias

( Ver  a  página anterior ).

Extremos

Não há máximos nem mínimos relativos ou absolutos.

Taxa de variação média


Em qualquer intervalo a t.v.m. é igual ao valor do declive  a  ( ver página anterior ).

Esboço do gráfico

 
Para desenhar a função afim basta conhecer dois pontos, pois o gráfico é uma linha recta. 

Para x = 0 , vem  f(0) = 0  e o ponto de intersecção com o eixo dos  yy  é  ( 0 , 0 ).

Para x = 1 , vem  f(1) = a   e  ( 1 , a )  é um ponto do gráfico de  f .

      Se   a   <  0                        Se   a  >  0    




Actividade :

Apresenta o estudo da função afim   



j(x) =  -3/2 x   -  1  .

Alcino Simões 

